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2. Considere, no plano complexo, o quadrado [ABCD].  

Os pontos a e C pertencem ao eixo imaginário, e os pontos B e D pertencem ao eixo real. 

Estes quatro pontos encontram-se à distância de uma unidade 

da origem do referencial. 

 

2.1. Sejam 1w i    e  
3

2
2

z cis


 . 

Sem recorrer à calculadora, mostre que as raízes quartas do complexo 

2w

z
. 

têm por imagens geométricas os pontos A, B, C e D.  

 

 2.2.Defina, por meio de uma condição em C, a circunferência inscrita no quadrado [ABCD]. 
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3.Seja f a função definida em  0 ,  π  por    2sin sin 2f x x x . 

3.1. Mostre que    2 22sin 4cos 1f x x x   . 

3.2. Determine uma equação da reta tangente ao gráfico da função f no ponto de abcissa 
π

2
. 

3.3. Estude a função f quanto à monotonia e quanto à existência de extremos relativos.o eixo  

 

4. Na figura está representado, em referencial o.n. xOy, o círculo trigonométrico e o triângulo  OPQ . 

Sabe-se que: 

 O ponto A pertence à circunferência a ao semi-eixo positivo Ox ; 

 O ponto P pertence a Oy ; 

 O ponto Q pertence a Ox ; 

 A reta QP  é tangente ao círculo no ponto B. 

Seja α  a amplitude do ângulo AOB , 







   ,

2
 π
π

α . 

 

4.1. Mostre que a área do triângulo  OPQ  é dada em função de α  por  
  x 2  sen

g
1

α . 

4.2. Determine o valor de α  para o qual a área do triângulo  OPQ  é mínima. 

Interprete geometricamente o resultado obtido e determine o valor mínimo da área do triângulo 

 OPQ . 
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